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Vectorruimten van reële rijtjes of reële functies hebben vaak een natuurlijke ordeningstructuur.
Op de ruimte C[0, 1] van alle continue functies op [0, 1] met waarden in R kan men een
partiële ordening definiëren door te zeggen dat f ≤ g als f(s) ≤ g(s) voor alle s ∈ [0, 1]. Een
vectorruimte X over R met een partiële ordening ≤ heet een partieel geordende vectorruimte
als voor alle x, y, z ∈ X en α ∈ [0,∞) geldt dat

x ≤ y =⇒ x+ z ≤ y + z en x ≤ y =⇒ αx ≤ αy.

Een partieel geordende vectorruimte (X,≤) heet een Rieszruimte als voor elke x, y ∈ X het
supremum x ∨ y bestaat; dat wil zeggen: er is een bovengrens van {x, y} die ≤ iedere andere
bovengrens van {x, y} is. De ruimte C[0, 1] is een Rieszruimte, waar f ∨ g gelijk is aan het
puntsgewijze maximum van f en g. De ruimte C1[0, 1] van differentieerbare functies op [0, 1]
is een partieel geordende vectorruimte die geen Rieszruimte is. Met behulp van het supremum
kan men in een Rieszruimte ook het bestaan van het infimum x ∧ y, positief en negatief deel
x+ en x− en de absolute waarde |x| afleiden.

Voor Rieszruimten is er een veel rijkere theorie dan voor algemene partieel geordende
vectorruimte. Sinds een jaar of tien wordt geprobeerd om de theorie voor partieel geordende
vectorruimten verder te ontwikkelen door partieel geordende vectorruimten te zien als deel-
ruimten van Rieszruimten en dan de rijke theorie van die grotere Rieszruimte te gebruiken.
Van Haandel [1] heeft bewezen dat iedere partieel geordende vectorruimte X die ‘pre-Riesz’
is (een hele lichte enigszins technische voorwaarde) een unieke Riesz completering heeft, dat
wil zeggen: er bestaat een unieke kleinste Rieszruimte Y zo dat X een orde dichte lineaire
deelruimte van Y is. Orde dicht betekent hier dat voor iedere y ∈ Y geldt dat

y = inf{x ∈ X : x ≥ y}.

Inmiddels is van veel rijtjesruimten en functieruimten bekend wat de Rieszcompleting is [2].
Van C1[0, 1] is de Rieszcompletering bijvoorbeeld de deelruimte van C[0, 1] bestaande uit de
stuksgewijs differentieerbare functies.

Over de Rieszcompletering van ruimten van operatoren is nog bijna niets bekend [3]. Een
partieel geordende vectorruimte X heet gericht als voor iedere x ∈ X er x1, x2 ∈ X bestaan
met 0 ≤ x1, 0 ≤ x2 en x = x1 − x2. Voor gerichte partieel geordende vectorruimten X
en Y is de ruimte L(X,Y )van alle lineaire operatoren van X naar Y een partieel geordende
vectorruimte met de ordening S ≤ T gegeven door Sx ≤ Tx voor alle x ∈ X met 0 ≤ x. Als X
en Y Rieszruimten zijn, dan is L(X,Y ) ook pre-Riesz, maar in het algemeen geen Rieszruimte.
Het doel van het project is om een goede representatie van de Rieszcompletering van L(X,Y )
te bepalen. Is de Rieszcompletering ook weer een ruimte van operatoren? Een belangrijke
deelvraag is of L(X,Y ) orde dicht ligt in L(X,Y δ), waar Y δ de Dedekind completering van
Y is.
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